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2. A série numérica Y (—3)" é divergente pelo Critério do Termo Geral, pois o seu termo
n>1

geral u,, = (—3)" ndo tem limite (h& duas subsucessaoes com limites diferentes, 3 e —3),
logo nao converge para 0. Também se pode argumentar que é uma série geométrica de
razao r = —3 ¢ |—1,1[ (ou seja, |r| = [-3| =3 £ 1).
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A Serie nummerica E 3_n =3H E g e Convergente, POI1S € uma serie geometrlca de
n>2 n>2
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razao r = 3 €]-1,1] (ou seja, |r| = 'g' =3 < 1). Note que
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E possivel determinar a sua soma pela expressao

g primeiro termo 32 15 5
-~ 1—razéo 1 18 6

. A série de poténcias de x
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em que v, = 1/(2n!), é convergente para todo o z € R porque
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donde R =1/L =1/0 = +o00. Assim, o dominio de convergéncia da série de poténcias
éD=R.

. A série de poténcias de v — 1

Zun(:v —-1) = Z [n-(z—1)"""]

n>1 n>1

em que v, = n, é convergente para = € |0, 2[ porque
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donde R =1/L =1/1=1. A condigao de convergéncia |z — 1| < R é entdo

z—1<1 & —-1l<z—-1<1 & 0<z<2



Para = € |—00,0[U]2, +00[ a série de poténcias ¢ divergente. Para x = 0 temos a série

Zun(o - 1) = Z [n . (0 — 1)”*1} — Z [n ) (_1)7171}

n>1 n>1 n>1
que é divergente, pois o seu termo geral nao tem limite (hd duas subsucessoes com
limites diferentes, (n-1) — 400 e (n-(—1)) — —00), logo ndo converge para 0. Para
r = 2 temos a série numérica

du2-1)=> [n-2-1)"" =) n

n>1 n>1 n>1
que é divergente, pois o seu termo geral tende para +o0o. Assim, o dominio de con-
vergéncia da série de poténcias ¢ D = 0, 2[.

. Temos h(z) = P [h/(z)], logo
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com C' € R. Dado que h (1) = 3, entao
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Como tal,
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= arcsin (CL‘)+§ +C = arcsin (:c)+§ (1—2*)v1—22+C,com C € R.
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(b) Considerando a substituigao \/r = t, donde x = t* e 2’ = 2t, temos

P(expyz) = Plexp(t)-2t]=2P(t-expt) = 2[t-expt— Pexpt]

p/ partes

= 2[t-exp(t) —expt]+C=2(t—1)exp(t) +C,
com C' € R.



2 cos (Inx)

(c) P

i T

=2P {l - cos (lnx)] = —2sin(Inz) + C, com C € R.
(d) P [sin® (2z) - cos (2z)] = %P [(sin (22))° - (2 cos (22))] =

1
=3 sin (2z) + C, com C € R.

(e) Considerando a substituigdo v1+1Inz = ¢, donde x = exp(t?—1) e 2/ =
(2t) exp (t* — 1), temos
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5 ————3
= 2<%—t> +C’=2(%—\/1+Inx> +C
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com C' € R
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(f) P [4 arctan (5)} =4P [1 - arctan <§)} ) s AP [1 - arctan (5)}

— 4 [x arctan (g) - P <:6 : ﬁgm)] =4 [x arctan (g) N P%}

= 4x arctan (g) —4In(4+2%) +C, com C € R.
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com C € R.

(h) P[ztan(72% —3)] = P {xsin (Tx —3)] 1 —ldwsin(72® - 3)
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1
= —ﬁln\cos (72 = 3)| + C, com C' € R.
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(i) Efectuando a substitui¢ao tgrigonométrica 4x = 3sint, donde 2’ = — cost, temos
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_oyp Lz {P 1= P2 cos(2t))} — 2t —sin(2t) + C,

2
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com C € R. Para retomar a varidvel x, atendemos a que sint = 3 e (—)

3
cos’t = 1 (pela férmula fundamental da trigonometria), o que é equivalente (para
1622
angulos no 1° quadrante) a cost = 1/1 — v Obtemos entao
= 2 — 2sin () cost + C = 2aresin - — 222 /1 - 1027
— = — 2sin (t) cos = 2arcsin — — 2—1/1 —
V9 — 1622 33 9
r  8x [9— 1622
= 2arcsin — — — /22 4 (¢
arcsin 3 3 9 +

4
= 2arcsin?x — 8—;\/9 — 1622 + C,

com C € R.



